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Problema 


Seja ABC um triángulo acutângulo e um ponto D no segmento BC. 
Sejam E, F a interseção das circunferências ABD e ACD com os lados 
AC e AB respetivamente. Os pontos X e Y estão nas circunferências 
ABD e ACD respetivamente, tal que DE = DX e DF = DY. 


Prove que os pontos B, X,C e Y são conciclicos. 
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Diagrama 
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Solução 


A Por angle-chasing, temos que 
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Solução 


A Por angle-chasing, temos que 
ZDCY = LDFY =/DYF= 
/DAF =/DXB 
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Solução 
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Por angle-chasing, temos que 
ZDCY =/DFY =/DYF= 
ZDAF =/DXB 


Estamos quase. Se conseguirmos 
provar que os pontos Y, D, X são 
colineares, então o problema está 
resolvido. Vamos tentar mais um 
pouco de angle-chasing. 
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Solução 


Ora, temos que LX AD = 
ZXED=/DXE=/DAE. 
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Solução 


Ora, temos que ZX AD = 
ZXED=/DXE=/DAEÉE. 


Além disso, temos que ZF AD = 
ZFYD=/DFY =/DAY. 
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Solução 


Ora, temos que LX AD = 
ZXED=/DXE=/DAEÉE. 


Além disso, temos que ZF AD = 
ZFYD=/DFY =/DAY. 


Ou seja, AD é a bissetriz dos 
ângulos ZBAY e ZXAC. 
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Solução 
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Ora, temos que LX AD = 
ZX ED = ZDXE = ZDAE. 


Além disso, temos que ZF AD = 
ZFYD=/DFY =/DAY. 


Ou seja, AD é a bissetriz dos 
ângulos ZBAY e ZXAC. 
Portanto, podemos concluir que 
/XAB=/YAC. 
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Solução 


Ora, temos que LX AD = 
ZX ED = ZDXE = ZDAE. 


Além disso, temos que ZF AD = 
ZFYD=/DFY =/DAY. 


Ou seja, AD é a bissetriz dos 
ângulos ZBAY e ZXAC. 
Portanto, podemos concluir que 
Z/XAB = ZY AC. Mas como 
/BDX =/XAB=/YAC = 
ZY DC, temos que X, D,Y são 
colineares. 
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Solução 


Ora, temos que LX AD = 
ZXED=/DXE=/DAEÉE. 


Além disso, temos que ZF AD = 
ZFYD=/DFY = ZDAY. 


Ou seja, AD é a bissetriz dos 
ângulos ZBAY e ZX AC. 
Portanto, podemos concluir que 
XAB = ZY AC. Mas como 
/BDX = ZXAB = ZY AC = 
ZY DC, temos que X, D,Y são 
colineares. 


Portanto, X BYC é cíclico tal 
como desejavamos. E 
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